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Íåõàé X öå âèïàäêîâà âåëè÷èíà (íå îáîâ'ÿçêîâî íåâiä'¹ìíà) ÿêà âiäîá-
ðàæà¹ ðîçìið ñòðàõîâî¨ êîìïåíñàöi¨ ïîâ'ÿçàíî¨ ç ïåâíîþ ñòðàõîâîþ óãîäîþ.
Ïðåìiþ, ÿêó ñëiä çàïëàòèòè ïðè óêëàäàííi óãîäè çà ïîêðèòòÿ ðèçèêó X,
ïîçíà÷àòèìåìî π[X].

Íåòòî ïðåìiÿ îçíà÷à¹òüñÿ, ÿê ìàòåìàòè÷íå ñïîäiâàííÿ ðîçìiðó ñòðà-
õîâî¨ êîìïåíñàöi¨ àñîöiéîâàíî¨ ç ðèçèêîì X, òîáòî

πíåòòî[X] := E[X].

Åêñïîíåíöiéíà ïðåìiÿ, çàëåæíà âiä ïàðàìåòðà β > 0 äëÿ ðèçèêó X
îçíà÷à¹òüñÿ íàñòóïíèì ÷èíîì

πåêñï.(β)[X] :=
1

β
log(E[eβX ]).

Ïðåìiÿ ñåðåäíüîãî çíà÷åííÿ äëÿ ðèçèêó X, çàäàíà çà äîïîìîãîþ ôóí-
êöi¨ v(x), òàêî¨, ùî v′(x) > 0 òà v′′(x) ≥ 0 äëÿ x ∈ R, îçíà÷à¹òüñÿ ÿê
ðîçâ'ÿçîê ðiâíÿííÿ

v(πñ.ç.[X]) = E[v(X)].

Ïðåìiÿ íóëüîâî¨ êîðèñíîñòi ñòðàõîâèêà äëÿ ðèçèêó X îçíà÷à¹òüñÿ ÿê
ðîçâ'ÿçîê ðiâíÿííÿ

U(0) = E[U(πí.ê.ñ.[X]−X)],

äå U(x) ∈ C2(R) � öå ôóíêöiÿ êîðèñíîñòi êàïiòàëó ñòðàõîâèêà, ÿêà ¹ òàêîþ,
ùî U ′(x) > 0 òà U ′′(x) ≤ 0 äëÿ âñiõ x ∈ R.

Øâåéöàðñüêà ïðåìiÿ äëÿ ðèçèêó X, çàëåæíà âiä ïàðàìåòðà ∆ ∈ [0, 1],
îñíîâàíà íà ôóíêöi¨ V (x) ∈ C2(R), òàêié, ùî V ′(x) > 0 òà V ′′(x) ≥ 0 äëÿ
x ∈ R, îçíà÷à¹òüñÿ ÿê ðîçâ'ÿçîê ðiâíÿííÿ

V ((1−∆)πøâåéö.[X]) = E[V (X −∆πøâåéö.[X])].

Çàóâàæèìî, ùî ó âèïàäêó ∆ = 0, øâåéöàðñüêà ïðåìiÿ ñïiâïàäà¹ ç ïðåìi¹þ
ñåðåäíüîãî çíà÷åííÿ, â ÿêié v(x) := V (x). Ç iíøîãî áîêó, ó âèïàäêó ∆ = 1,
øâåéöàðñüêà ïðåìiÿ ñïiâïàäà¹ ç ïðåìi¹þ íóëüîâî¨ êîðèñíîñòi ñòðàõîâèêà ç
ôóíêöi¹þ êîðèñíîñòi U(x) := −V (−x).
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Ãîâîðèòèìåìî, ùî ìåòîä ïiäðàõóíêó âàðòîñòi ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ π[X]
âîëîäi¹ âëàñòèâiñòþ: àäèòèâíîñòi, ÿêùî äëÿ áóäü-ÿêèõ äâîõ íåçàëåæíèõ
ðèçèêiâ X1 òà X2 âèêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü π[X1 +X2] = π[X1] + π[X2]; êîíçèñ-
òåíòíîñòi, ÿêùî äëÿ áóäü-ÿêîãî ðèçèêó X òà äîâiëüíî¨ äiéñíî¨ êîíñòàíòè
c âèêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü π[X + c] = π[X] + c; iòåðàòèâíîñòi, ÿêùî äëÿ áóäü-
ÿêèõ äâîõ ðèçèêiâ X òà Y âèêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü π[π[X|Y ]] = π[X]; ìóëüòè-
ïëiêàòèâíî¨ iíâàðiàíòíîñòi, ÿêùî äëÿ äîâiëüíîãî ðèçèêó X òà äîâiëüíî¨
ïîçèòèâíî¨ äiéñíî¨ ñòàëî¨ Θ âèêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü π[ΘX] = Θπ[X].

Òåîðåìà 1. Äëÿ áóäü-ÿêîãî çíà÷åííÿ ïàðàìåòðà ∆ ∈ [0, 1], øâåéöàðñüêèé
ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòîñòi ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ âîëîäi¹ âëàñòèâi-
ñòþ àäèòèâíîñòi òîäi é ëèøå òîäi, êîëè V (x) = ax + b, ïðè a > 0, ÷è
V (x) = αeβx + γ, ïðè min[α, β] > 0, òîáòî, ëèøå ó âèïàäêàõ, êîëè âií
ñïiâïàäà¹ àáî ç íåòòî ïðèíöèïîì, àáî ç åêñïîíåíöiéíèì ïðèíöèïîì.

Òåîðåìà 2. ßêùî ∆ = 1, òî øâåéöàðñüêèé ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòîñòi
ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ âîëîäi¹ âëàñòèâiñòþ êîíçèñòåíòíîñòi ïðè äîâiëü-
íîìó âèáîði ôóíêöi¨ V (x) ∈ C2(R) òàêî¨, ùî V ′(x) > 0 òà V ′′(x) ≥ 0 äëÿ
x ∈ R; ÿêùî ∆ ∈ [0, 1) òî øâåéöàðñüêèé ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòîñòi
ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ âîëîäi¹ âëàñòèâiñòþ êîíçèñòåíòíîñòi òîäi é ëèøå
òîäi, êîëè V (x) = ax+ b, ïðè a > 0, ÷è V (x) = αeβx + γ, ïðè min[α, β] > 0,
òîáòî, ëèøå ó âèïàäêàõ, êîëè âií ñïiâïàäà¹ àáî ç íåòòî ïðèíöèïîì, àáî
ç åêñïîíåíöiéíèì ïðèíöèïîì.

Òåîðåìà 3. ßêùî ∆ = 0 òî øâåéöàðñüêèé ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòîñòi
ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ âîëîäi¹ âëàñòèâiñòþ iòåðàòèâíîñòi ïðè äîâiëüíî-
ìó âèáîði ôóíêöi¨ V (x) ∈ C2(R) òàêî¨, ùî V ′(x) > 0 òà V ′′(x) ≥ 0 äëÿ
x ∈ R; ÿêùî ∆ ∈ (0, 1] òî øâåéöàðñüêèé ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòîñòi
ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ âîëîäi¹ âëàñòèâiñòþ iòåðàòèâíîñòi òîäi é ëèøå
òîäi, êîëè V (x) = ax+ b, ïðè a > 0, ÷è V (x) = αeβx + γ, ïðè min[α, β] > 0,
òîáòî, ëèøå ó âèïàäêàõ, êîëè âií ñïiâïàäà¹ àáî ç íåòòî ïðèíöèïîì, àáî
ç åêñïîíåíöiéíèì ïðèíöèïîì.

Òåîðåìà 4. Äëÿ áóäü-ÿêîãî çíà÷åííÿ ïàðàìåòðà ∆ ∈ [0, 1], øâåéöàðñüêèé
ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòîñòi ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ âîëîäi¹ âëàñòèâi-
ñòþ ìóëüòèïëiêàòèâíî¨ iíâàðiàíòíîñòi òîäi é ëèøå òîäi, êîëè V (x) =
ax+ b, ïðè a > 0, òîáòî, ëèøå ó âèïàäêó éîãî ñïiâïàäàííÿ ç íåòòî ïðèí-
öèïîì.

Òåîðåìà 5. Ó âèïàäêó ∆ = 0, øâåéöàðñüêèé ïðèíöèï ïiäðàõóíêó âàðòî-
ñòi ñòðàõîâèõ êîíòðàêòiâ çâóæåíèé äî îöiíþâàííÿ ëèøå ñòðîãî ïîçèòèâ-

íèõ ðèçèêiâ âîëîäi¹ âëàñòèâiñòþ ìóëüòèïëiêàòèâíî¨ iíâàðiàíòíîñòi òîäi é
ëèøå òîäi, êîëè V (x) = axκ + b, ïðè a > 0 òà κ ≥ 1, äëÿ x ∈ (0, +∞).

11


